Logische Symbole Tableaukalkiil

1.3 Definitionen von A, V und ¢: 5.1 Regeln fiir Tableauxfolgen:
(@rB) = (~(a— (B, (1) Anfangsregel (A): oX,
(@vp) = ((ma) = h), (2) Fiir einen beliebigen Zweig:

(@) = (a=>B)A(B—=a).

(R1l) X e~~~—~s—xa€ X,

Aulerdem ist Iz = Vz(-p). (R2) X AT 8,
-
Rang (R3) X r\/::;/\.{ 8
1.10 Definition von Rg(go) (R4) X o~~~V —~o—x 0 —|ﬂ.
—(a—8) ’
(1) Wenn ¢ € Var, dann Rg(p) =0,
(2) Rg(-a) = Rg(a) +1, Relationen
Rg(a — 8) = max{Rg(a),Rg(B)} + 1. Eine Relation S C A? heifit

Belegungen reflexiv, gdw. fiir alle a € A gilt: (a,a) € S,

antisymmetrisch, gdw. fiir alle a,b € A gilt:

2.2 Regeln fiir Belegungen w : A — {0,1}: wenn (a,b), (b,a) € S, dann a — b,

(1) w(-a) =1-w(a), konnex, gdw. fiir alle a,b € A gilt:

2) wla = B) =1-w(a)+ w@w(8). (a,b) € S oder (b,a) € S oder a = b,

irreflexiv, gdw. fiir alle a € A gilt: (a,a) € S,

Regeln zum syntaktischen Beweisen symmetrisch, gdw. fiir alle a,b € A gilt:

3.1 Hilbertaxiome: Die Axiome H sind wenn (a,b) € S, dann (b,a) € S,
1 a=B—a), linear, gdw. fiir alle a,b € A gilt:
2) (a—=B—=7)—=(a—=8) = (a—=17), (a,b) € S oder (b,a) € S,
3) (=8 = =a) = ((=8 = a) = 8). transitiv, gdw. fiir alle a,b,c € A gilt:

3.2 Grundregeln fiir F: (a,0), (b,¢) € S, dann (a,c) € .

(1) Anfangsregel: X |- a fiir allea € X UH,
(2) Modus Ponens: X F a,a — 8, dann X | §.

freie Variablen

Fiir atomare Formeln « ist frei(a) = var(a), fiir nicht
3.8 Deduktionstheorem: X,a+ § gdw. X F a — 8. atomare Formeln gilt

39 Wenn X Fa— (8,6 +v,dann X Fa — +. frei(—a) = frei(a),
3.10 Wenn X, —-a F 8,8, dann X F a. freila = B) = frei(a) Ufrei(8),
frei(Vza) = frei(a) \ {z}.

3.11 Es gilt F ——a —+ a.

3.12 Es gilt F a — ——a. Regeln zum semantischen Beweisen
in der Praidikatenlogik

7.2 Definition von 9 I+ [v]:

3.13 Wenn X,a 8,78, dann X + —a.
3.14 Esgilt F (a = 8) = (-8 = —a).
W s =ty gdw. wv(s)=v(t),

M- rty . tplv]  gdw. (1), .., v(tn)) € 77,

W I+ (—a)[v] gdw. nicht M IF afv],

MIF (o= F)v] gdw. M- afy], dann M1+ G[v)),
MIF (Vea)ly]  gdw. (fiir alle a € I M IF afrl]).

3.15 Es gilt F ~a — (a — §).
3.16 Wenn X + —(a — ), dann X F a, 4.



